Pozitia relativa a doua drepte. Sisteme de ecuatii de tipul,
ax+hby=c
mx-+ny = p

,a,b,c,m,n, peld

Fie sistemul
ax+by=c

{ y ,a,b,c,m,n, pell
mx+ny=p

Necunoscutele din sistem sunt X, y, numerele a,b, m,n coeficientii necunoscutelor, iar
¢, psunt termenii liberi. O pereche de numere reale(x,y) care verifica simultan cele doua
ecuatii se numeste solutie a sistemului.

Multimea solutiilor sistemului este S = {(X, y)|ax +by =c st mx+ny = p} .

Sistemul poate sa admita solutie unica(sistem compatibil determinat), o infinitate de
solutii(sistem compatibil nedeterminat), nici o solutie(sistem incompatibil).

Rezolvarea unui sistem de doua ecuatii cu doud necunoscute se realizeaza prin doua
metode: metoda reducerii i metoda substitutiei. Reamintesc cu ajutorul elevilor cele doua

metode.
METODA SUBSTITUTIEI din una din ecuatii se scoate o necunoscuta, se introduce

necunoscuta scoasa in a doua ecuatie, se afla valoarea necunoscutei, cu valoarea aflata se
revine la prima ecuatie si se determina a doua necunoscuta.
METODA REDUCERII:se inmultesc termenii ecuatiilor astfel incat prin adunarea sau
scaderea egalitatilor sa se anuleze termenii ce contin una din necunoscute, Se rezolva ecuatia
Cu o singura necunoscuta obtinuta, se inlocuieste valoarea necunoscutei aflate intr-una dintre
ecuatiile , se rezolva ecuatia , iar perechea obtinuta este solutia sistemului.
Daca prin aceasta metoda se anuleaza toti termenii ce contin necunoscutele si termenii liberi,
sistemul nu are solutie unica. Daca se anuleaza toti termenii ce contin necunoscutele si
termenii liberi nu se anuleaza, sistemul nu are solutie.

Fiecare ecuatie a sistemului este ecuatia unei drepte y = aX+ 3, iar rezolvarea

sistemului reprezinta de fapt stabilirea pozitiei relative a doud drepte. Interpretarea
geometrica a solutiilor sistemului:

% Drepte concurente - solutie unica(sistem compatibil determinat),

Drepte confundate - o infinitate de solutii(sistem compatibil nedeterminat),
% Drepte paralele - nici o solutie(sistem incompatibil)
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Aplicatii:
Sa se rezolve sistemele (interpretare geometrica):

X—-5y=3
2X+y=-5
Rezolvare: Metoda reducerii

x—5y:3|-(—2)<:> —2X+10y =6
2X+y=-5 2X+y=-5
[ 1ly=-11 y=-1
x—5(-1)=3, x=-2

Solutia sistemului este perechea S= (-2,-1), sistem compatibil determinat.
Interpretare geometrica: Rescriem sistemul in forma

X—5y=3 y:l—§

5 B 5<:> 5 5

X+y=- y=-2x-5
X 3

d:y=——=

1-Y £ 5

d,:y=-2x-5

Reprezentam grafic cele doua drepte:

d,:y zé—g. Intersectia cu axa Ox: y=0=> x=3. Obtin A(3,0) . Intersectia cu axa
_ -3 . -3
Oy:x=0=y= e Obtin B(0, ?) :

d,:y=-2x-5 Intersectia cu axa Ox: y=0= X = _75 Obtin M (_?5 ,0) . Intersectia cu

axa Oy: x=0= y =-5. Obtin N(0,-5) .
Reprezentarea grafica in acelasi sistem de axe pune in evidentd solutia sistemului S=
(-2,-1). Dreptele au un singur punct de intersectie.




{ X-5y=3

2x—-10y =6
Se observa ca prin impartirea celei de-a doua ecuatii cu 2 se obtine prima ecuatie. Se
< ) o -3
noteaza necunoscuta x cu «, « €[l , si se determind y = T

Sistemul are o infinitate de solutii, este compatibil nedeterminat,

e

X—3
dl:y:—5
2X—6
d,:y=
2y 10

Reprezentarea grafica in acelasi sistem de axe pune in evidentd solutia sistemului.
Dreptele reprezentate de ecuatii sunt confundate.

¥

X—-y=3
2x—-2y =4
Daca impartim a doua ecuatie cu 2 se obtine ca 3=2, ceea ce este fals. Deci sistemul

nu are solutie, este incompatibil.

Daca impartim a doua ecuatie cu 2 se obtine ca 3=2, ceea ce este fals. Deci sistemul
. . . [dry=x-3

nu are solutie, este incompatibil.
d,;y=x-2

Reprezentarea grafica in acelasi sistem de axe pune in evidenta faptul ca dreptele
reprezentate de ecuatii sunt paralele






